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Tema e Metodologia

A abordagem metodolodgica do curso serd estruturada em aulas expositivas articuladas com momentos
de resolugcao de exercicios e discussdes guiadas. O contetido serd apresentado de forma gradual e
rigorosa, com énfase na constru¢ao passo a passo do universo dos conjuntos construtiveis (L), visando
preparar o terreno para a compreensao técnica e conceitual das provas de consisténcia relativa do
Axioma da Escolha (AC) e da Hipétese do Continuo (CH).

As aulas expositivas terdo como objetivo apresentar os conceitos fundamentais, definigdes e teoremas,
com ateng¢ao especial as motivagdes historicas e filoséficas por tras da introdugao do universo de Godel
e da técnica de relativizagao de modelos. Paralelamente, os(as) estudantes serdo incentivados(as) a
resolver exercicios selecionados, tanto em sala quanto em casa, como forma de consolidar a
compreensao dos resultados formais e dos métodos técnicos envolvidos — como a hierarquia de von
Neumann, a defini¢cdo da fungdo de Godel, a construgdo da classe L, o principio da reflexdo e o método
de condensagao.

Ao longo do curso, haverd ainda momentos destinados a leitura comentada de trechos classicos e
contemporaneos sobre o tema, com o intuito de fomentar a compreensao critica e a articulagao dos
conteudos com outros topicos da teoria dos conjuntos e da logica.

Procedimentos de Avaliacao

A avaliacdo do curso sera composta por dois eixos, voltados a consolida¢do do dominio técnico e a
articulacao reflexiva entre os conteudos do curso e os interesses de pesquisa dos(as) estudantes:

Entrega dos exercicios propostos — Ao longo do curso, serdo indicados exercicios relacionados aos
topicos abordados em aula. A resolugdo escrita e a entrega dos exercicios terdo carater avaliativo,
permitindo aferir a capacidade dos(as) estudantes de aplicar os conceitos e técnicas discutidos.

Elaboracao de um artigo — Cada estudante devera entregar um artigo curto (entre 4 ¢ 8 paginas)
relacionando os temas abordados no curso com seu tema de pesquisa. O texto devera refletir
apropriacao conceitual, clareza expositiva e articulagdo critica com o campo de interesse individual.



Alternativamente, estudantes poderao elaborar artigos em coautoria, com a exigéncia de que o texto
tenha qualidade e escopo compativeis com a submissdo a periddico especializado. Nesse caso, sera
necessario combinar aprofundamento técnico e contribuic¢ao original, e o planejamento da submissao
devera ser discutido com o docente responsavel.

A combinagdo entre exercicios técnicos e reflexdo articulada busca equilibrar o desenvolvimento
formal com a perspectiva investigativa dos(as) estudantes.

Cronograma:

19/08 —

(aula 1) Apresentacao

(aula 2) Teoria de Zermelo-Fraenkel, Axioma da escolha e hipotese do continuo
26/08 —

(aula 1) Cardinalidade

(aula 2) Relagdes de ordem e boa fundacao
02/09 —

(aula 1) Definigdes impredicativas

(aula 2) Defini¢des recursivas e indugao transfinita
09/09 —

(aula 1) Ordinais e Cardinais

(aula 2) Sequéncia dos Alephs
16/09 —

(aula 1) Introdu¢ao ao continuo

(aula 2) Unicidade dos racionais e do continuo
30/09 —

(aula 1) Modelos da teoria dos conjuntos

(aula 2) Introducao aos modelos internos
07/10 —

(aula 1) Colapso Transitivo de Mostowski

(aula 2) Hierarquia de Levy e Absolutidade
14/10 —

(aula 1) Principio da Reflexao

(aula 2) Prova do Principio da Reflexao
21/10 —

(aula 1) Os Construtiveis de Godel

(aula 2) Os axiomas de ZF sdo validos nos construtiveis (parte 1)
28/10 —

(aula 1) Os axiomas de ZF sao validos nos construtiveis (parte 2)

(aula 2) Estratificacdo interna dos construtiveis
04/11 —

(aula 1) Operagoes de Godel

(aula 2) Estratificagdo via operacdes de Godel
11/11 -



(aula 1) Contando quantificadores
(aula 2) Absolutidade da Construtibilidade
18/11 —
(aula 1) Consisténcia do axioma da escolha
(aula 2) Continuacao
25/11 —
(aula 1) Lema da condensagao
(aula 2) Continuacao
09/12 —
(aula 1) Submodelo elementar dos niveis construtiveis
(aula 2) Consisténcia da Hipdtese generalizada do continuo
16/12 —
Discussao dos artigos
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